
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Série corrigée  

Primitives d’une  
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2 Bac BIOF Série d’exercices 05 : Primitives d’une fonction    :    :  
Exercice 04 

Dans chacun des cas suivants, Déterminer une primitive de 

la fonction 𝒇 sur l’intervalle I 

a) 𝒇(𝒙) = (𝟐𝒙 + 𝟏)(𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟏)𝟐 et  𝑰 = ℝ . 

b) 𝒇(𝒙) = (𝟑𝒙𝟐 + 𝟏)√𝒙𝟑 + 𝒙 + 𝟑  et  𝑰 = ℝ 

c)  𝒇(𝒙) =
𝒙−𝟏

(𝒙𝟐−𝟐𝒙−𝟑)𝟒
 et  𝑰 = ]−𝟏; 𝟑[ 

d)  𝒇(𝒙) =
𝟐

√𝟐𝒙+𝟏
 et  𝑰 = ]−

𝟏

𝟐
; +∞[ 

e)  𝒇(𝒙) =
𝟑

√𝒙
𝟑 + √𝒙 + 𝟏

𝟑
 et  𝑰 = ]𝟎; +∞[ 

f) 𝒇(𝒙) =
𝟏

√𝟐𝒙+𝟏
+ √𝒙 − 𝟏

𝟑
 et  𝑰 = ]𝟏; +∞[ 

g) 𝒇(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏 (𝟑𝒙 −
𝟕𝝅

𝟔
) + 𝒄𝒐𝒔(𝟓𝒙) − 𝟏 et  𝑰 = ℝ 

h)  𝒇(𝒙) = (𝟐𝒙 + 𝟏)√𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟏
𝟓

  et  𝑰 = ℝ 

Exercice 05 

 Soit la fonction 𝒇 définie sur l’intervalle   𝑰 = ]𝟏; +∞[ par: 

𝒇(𝒙) =
𝒙𝟓 − 𝟐𝒙𝟑 + 𝟓𝒙

(𝒙𝟐 − 𝟏)𝟐
 

  a- Justifier que la fonction 𝒇 admet une fonction primitive 

définie sur l’intervalle 𝑰  

  b- Vérifier que pour tout 𝒙 ∈ 𝑰 : 

𝒇(𝒙) = 𝒙 +
𝟏

(𝒙 − 𝟏)𝟐
−

𝟏

(𝒙 + 𝟏)𝟐
 

   c- En déduire les fonctions primitives de la fonction 𝒇 sur 

l’intervalle 𝑰 . 

   d- Déterminer la primitive 𝑭 de la fonction 𝒇 qui s’annule 

en 2. 

 

Exercice 01 

1) Déterminer les fonctions primitives de la fonction f sur  ℝ  

définie par 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟐 

2) Déterminer la fonction primitive G qui vérifie   𝑮(𝟏) = 𝟐 

Exercice 02 

Déterminer une primitive 𝑭 de la fonction 𝒇 sur l'intervalle I. 

1)       𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙  sur 𝑰 = ℝ   ;  

 2)      𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 
𝟑

𝒙𝟐
  sur 𝑰 = ]𝟎 ; +∞[ 

3)        𝒇(𝒙) = (𝟐𝒙 − 𝟓)(𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟒) ;    

 4)      𝒇(𝒙) =
𝟐𝒙𝟑+𝒙

√𝒙𝟒+𝒙𝟐+𝟏
   sur 𝑰 = ℝ       

5)       𝒇(𝒙) = √𝒙 ;  sur 𝑰 = ℝ+     ;    

6)       𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔(𝒙) 𝒔𝒊𝒏𝟐(𝒙) ;  sur 𝑰 = ℝ 

7)        𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔𝟑(𝒙)  ,  sur 𝑰 = ℝ   ; 

8)        𝒇(𝒙) =
𝒙

(𝒙+𝟐)𝟒
  sur 𝑰 = ]−𝟐 ; +∞[ 

9)       𝒇(𝒙) = 𝒙(𝒙 + 𝟐)𝟔;  sur 𝑰 = ℝ    ;  

Exercice 03 

𝒇 la fonction numérique définie sur  𝑰 = ]𝟏; +∞[ par: 

𝒇(𝒙) =
𝟐𝒙 + 𝟓

(𝒙 − 𝟏)𝟑
 

1) Déterminer les réels 𝒂 et 𝒃 tells que: 

𝒇(𝒙) =
𝒂

(𝒙 − 𝟏)𝟐
+

𝒃

(𝒙 − 𝟏)𝟑
 

2) En déduire la primitive 𝑭 de la fonction 𝒇  qui s’annule en 2 
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3) 𝒇(𝒙) = (𝟐𝒙 − 𝟓)(𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟒)     

  de type  𝒖′𝒖  avec 𝒖(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟒    → 𝒖′(𝒙) = 𝟐𝒙 − 𝟓 

Une primitive de 𝒖′𝒖  est de la forme 
𝟏

𝟐
𝒖𝟐 

Donc  𝑭(𝒙) =
𝟏

𝟐
(𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟒)𝟐 + 𝑪  , avec 𝑪 ∈ ℝ,  

4) 𝒇(𝒙) =
𝟐𝒙𝟑+𝒙

√𝒙𝟒+𝒙𝟐+𝟏
=

𝟏

𝟐
×

𝟒𝒙𝟑+𝟐𝒙

√𝒙𝟒+𝒙𝟐+𝟏
  de  type 

𝒖′

√𝒖
  

 avec 𝒖(𝒙) = 𝒙𝟒 + 𝒙𝟐 + 𝟏⬚ → 𝒖′(𝒙) = 𝟒𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 

Une primitive de 
𝒖′

√𝒖
 est de la forme 𝟐√𝒖 

𝑭(𝒙) =
𝟏

𝟐
× 𝟐√𝒙𝟒 + 𝒙𝟐 + 𝟏 + 𝑪 = √𝒙𝟒 + 𝒙𝟐 + 𝟏 + 𝑪  .  avec 𝑪 ∈ ℝ,    

 

5) 𝒇(𝒙) = √𝒙 = 𝒙
𝟏

𝟐      d 

Donc  𝑭(𝒙) =
𝒙

𝟏
𝟐

+𝟏

𝟏

𝟐
+𝟏

+ 𝑪 =
𝒙

𝟐
𝟑

𝟐

𝟑

+ 𝑪 =
𝟐

𝟑
√𝒙𝟑 + 𝑪 

6) 𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔(𝒙) 𝒔𝒊𝒏𝟐(𝒙)  

de type 𝒖′𝒖𝟐 avec 𝒖(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏(𝒙)⬚ → 𝒖′(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔 𝒙   

Une primitive de 𝒖′𝒖𝟐 est de la forme 
𝟏

𝟑
𝒖𝟑. 

D’où  𝑭(𝒙) =
𝟏

𝟑
𝒔𝒊𝒏𝟑(𝒙) + 𝑪  , avec 𝑪 ∈ ℝ  

7) 𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔𝟑(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔(𝒙)𝒄𝒐𝒔𝟐(𝒙) 

                  = 𝒄𝒐𝒔(𝒙)(𝟏 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 ) 

                  = 𝒄𝒐𝒔 𝒙 − 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙    

Une primitive de 𝒖′𝒖𝟐 est de la forme 
𝟏

𝟑
𝒖𝟑. 

D’où  𝑭(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏 𝒙 −
𝟏

𝟑
𝒔𝒊𝒏𝟑(𝒙) + 𝑪  , avec 𝑪 ∈ ℝ   

Exercice 01 

1) Déterminer les fonctions primitives de la fonction f sur  ℝ  

définie par  𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟐 

2) Déterminer la fonction primitive G qui vérifie   𝑮(𝟏) = 𝟐 

Solution 

1) Toute fonction de la forme 𝑭𝑪(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 + 𝑪, avec 𝑪 ∈ ℝ,  

Sont des primitives de 𝒇. 

Car  ∀𝒙 ∈ ℝ:  𝑭𝑪
′ (𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟐 = 𝒇(𝒙)  

2) 𝑮(𝟏) = 𝟐  𝒆𝒕 𝑮 𝒆𝒕 𝒖𝒏𝒆 𝒑𝒓𝒊𝒎𝒊𝒕𝒊𝒗𝒆 𝒅𝒆 𝒇 ⇒ 𝟏𝟑 − 𝟐 × 𝟏 + 𝑪 = 𝟐 

                                                                                   ⇒ 𝑪 = 𝟑 

                                                                                   ⇒ 𝑮(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 + 𝟑 

Exercice 2 

Déterminer une primitive 𝑭 de la fonction 𝒇 sur l'intervalle I. 

1) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙  sur 𝑰 = ℝ   ;  2) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 
𝟑

𝒙𝟐  sur 𝑰 = ]𝟎 ; +∞[ 

3) 𝒇(𝒙) = (𝟐𝒙 − 𝟓)(𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟒) ;        4) 𝒇(𝒙) =
𝟐𝒙𝟑+𝒙

√𝒙𝟒+𝒙𝟐+𝟏
   sur 𝑰 = ℝ       

5) 𝒇(𝒙) = √𝒙 ;  sur 𝑰 = ℝ+     ;   6) 𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔(𝒙) 𝒔𝒊𝒏𝟐(𝒙) ;  sur 𝑰 = ℝ 

7) 𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔𝟑(𝒙)  ,  sur 𝑰 = ℝ   ;8) 𝒇(𝒙) =
𝒙

(𝒙+𝟐)𝟒   sur 𝑰 = ]−𝟐 ; +∞[ 

9) 𝒇(𝒙) = 𝒙(𝒙 + 𝟐)𝟔;  sur 𝑰 = ℝ     

Solution 

1)  𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 ;           

  𝑭(𝒙) =
𝟏

𝟒
𝒙𝟒 − 𝒙𝟐 + 𝑪   , avec 𝑪 ∈ ℝ,         

 

2) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 
𝟑

𝒙𝟐 = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟑 ×
𝟏

𝒙𝟐   

Donc 𝑭(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑 × (−
𝟏

𝒙
) + 𝑪 = 𝒙𝟑 +

𝟑

𝒙
+ 𝑪  , avec 𝑪 ∈ ℝ, 
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 2) Vérifier que pour tout 𝒙 ∈ 𝑰 : 𝒇(𝒙) = 𝒙 +

𝟏

(𝒙−𝟏)𝟐
−

𝟏

(𝒙+𝟏)𝟐
 

𝒙 +
𝟏

(𝒙 − 𝟏)𝟐
−

𝟏

(𝒙 + 𝟏)𝟐
=

𝒙(𝒙 − 𝟏)𝟐(𝒙 + 𝟏)𝟐 + (𝒙 + 𝟏)𝟐 − (𝒙 − 𝟏)𝟐

(𝒙 − 𝟏)𝟐 (𝒙 + 𝟏)𝟐
 

                                                 

=
𝒙(𝒙𝟐 − 𝟏)𝟐 + 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟏 − (𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟏)

(𝒙 − 𝟏)𝟐 (𝒙 + 𝟏)𝟐
 

                     =
𝒙(𝒙𝟒 − 𝟐𝒙𝟐 + 𝟏) + 𝟒𝒙

(𝒙 − 𝟏)𝟐 (𝒙 + 𝟏)𝟐
=

𝒙𝟓 − 𝟐𝒙𝟑 + 𝒙 + 𝟒𝒙

(𝒙 − 𝟏)𝟐 (𝒙 + 𝟏)𝟐
  

                     =
𝒙𝟓 − 𝟐𝒙𝟑 + 𝟓𝒙

(𝒙 − 𝟏)𝟐 (𝒙 + 𝟏)𝟐
= 𝒇(𝒙) 

3) En déduire les fonctions primitives de la fonction 𝒇 sur 

l’intervalle 𝑰 . 

𝒇(𝒙) = 𝒙 +
𝟏

(𝒙 − 𝟏)𝟐
−

𝟏

(𝒙 + 𝟏)𝟐
= 𝒙 + (𝒙 − 𝟏)−𝟐 − (𝒙 + 𝟏)−𝟐 

Donc les fonctions primitives de la fonction 𝒇 sur 𝑰 sont 

𝑭𝑪(𝒙) =
𝒙𝟐

𝟐
+

(𝒙 − 𝟏)−𝟏

−𝟏
−

(𝒙 + 𝟏)−𝟏

−𝟏
+ 𝑪   ; 𝒂𝒗𝒆𝒄   𝑪 ∈ ℝ 

𝑫𝒐𝒏𝒄 ∶      𝑭𝑪(𝒙) =
𝒙𝟐

𝟐
−

𝟏

𝒙 − 𝟏
+

𝟏

𝒙 + 𝟏
+ 𝑪   ; 𝒂𝒗𝒆𝒄   𝑪 ∈ ℝ 

4) Déterminer la primitive 𝑭 de la fonction 𝒇 qui s’annule en 2. 

On a  𝑭 la primitive de la fonction 𝒇 qui s’annule en 2. 

Donc  𝑭(𝟐) = 𝟎 

Donc  
𝟐𝟐

𝟐
−

𝟏

𝟐−𝟏
+

𝟏

𝟐+𝟏
+ 𝑪 = 𝟎    

Donc  𝟐 − 𝟏 +
𝟏

𝟑
+ 𝑪 = 𝟎    

Donc   𝑪 = −
𝟒

𝟑
   

𝑫𝒐𝒏𝒄 ∶      𝑭(𝒙) =
𝒙𝟐

𝟐
−

𝟏

𝒙 − 𝟏
+

𝟏

𝒙 + 𝟏
−

𝟒

𝟑
 

 

 8) 𝒇(𝒙) =
𝒙

(𝒙+𝟐)𝟒
  sur 𝑰 = ]−𝟐 ;  +∞[ 

𝒇(𝒙) =
𝒙

(𝒙+𝟐)𝟒
=

𝒙+𝟐

(𝒙+𝟐)𝟒
−

𝟐

(𝒙+𝟐)𝟒
=

𝟏

(𝒙+𝟐)𝟑
−

𝟐

(𝒙+𝟐)𝟒
   

𝒇(𝒙) = (𝒙 + 𝟐)−𝟑 − 𝟐(𝒙 + 𝟐)−𝟒    

Une primitive de 𝒖′𝒖𝒏  est de la forme 
𝟏

𝒏+𝟏
𝒖𝒏+𝟏   

𝑭(𝒙) =
𝟏

−𝟐
(𝒙 + 𝟐)−𝟐 − 𝟐 ×

𝟏

−𝟐
(𝒙 + 𝟐)−𝟑 + 𝑪    , avec 𝑪 ∈ ℝ,         

𝑭(𝒙) = −
𝟏

𝟐(𝒙+𝟐)𝟐
+

𝟏

(𝒙+𝟐)𝟑
+ 𝒄    , avec 𝑪 ∈ ℝ,       

9) 𝒇(𝒙) = 𝒙(𝒙 + 𝟐)𝟔 

               = [(𝒙 + 𝟐) − 𝟐](𝒙 + 𝟐)𝟔 

                = (𝒙 + 𝟐)𝟕 − 𝟐(𝒙 + 𝟐)𝟔  

𝑭(𝒙) =
𝟏

𝟖
(𝒙 + 𝟐)𝟖 −

𝟐

𝟕
(𝒙 + 𝟐)𝟕 + 𝑪   , avec 𝑪 ∈ ℝ,          

Exercice 05 

 Soit la fonction 𝒇 définie sur  𝑰 = ]𝟏; +∞[ par  𝒇(𝒙) =
𝒙𝟓−𝟐𝒙𝟑+𝟓𝒙

(𝒙𝟐−𝟏)
𝟐  

1) Justifier que  𝒇 admet une fonction primitive définie sur  𝑰  

2) Vérifier que pour tout 𝒙 ∈ 𝑰 : 𝒇(𝒙) = 𝒙 +
𝟏

(𝒙−𝟏)𝟐
−

𝟏

(𝒙+𝟏)𝟐
 

3) En déduire les fonctions primitives de la fonction 𝒇 sur  𝑰 . 

4) Déterminer la primitive 𝑭 de la fonction 𝒇 qui s’annule en 2. 

Correction de l’exercice 05 

Soit la fonction 𝒇 définie sur 𝑰 = ]𝟏; +∞[ par  𝒇(𝒙) =
𝒙𝟓−𝟐𝒙𝟑+𝟓𝒙

(𝒙𝟐−𝟏)
𝟐  

1) Justifier que la fonction 𝒇 admet une fonction primitive définie 

sur  𝑰  

La fonction 𝒙 ⟼
𝒙𝟓−𝟐𝒙𝟑+𝟓𝒙

(𝒙𝟐−𝟏)
𝟐  est une fonction rationnelle donc elle est 

continue sur  

]−∞; 𝟏[ ∪ ]𝟏; +∞[ , donc f est continue sur 𝑰 = ]𝟏; +∞[ 

D’où la fonction 𝒇 admet une fonction primitive définie sur  𝑰 




